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UNIDAD 2:  NÚMEROS REALES
  CUADERNO DE TRABAJO DEL ALUMNO

ALUMNO: ___________________________________ GRUPO: _____
	INSTRUCCIONES GENERALES

	1.-Antes de comenzar una actividad comprueba:
· si estás en la página que se te indica 

· si estás en la escena que se te indica 
2.-Para saltar a una nueva página:
· Ir al final de la página en la que estás. 

· Pincha en la opción adecuada. 
3.- Cada escena dispone de AYUDA o EXPLICACIÓN que te indicará como funciona.
4.- Debes seguir las indicaciones de las hojas y las de la AYUDA de cada escena.
5.- Anota las respuestas de los ejercicios que vayas realizando.



	1.  TIPOS DE NÚMEROS 

	Los números se clasifican en Naturales (N), Enteros (Z), Racionales (Q), Irracionales (I) y Reales (R).


Actividad 1. Página: TIPOS DE NÚMEROS
Copia  a continuación al menos tres ejemplos  de cada tipo.
	NATURALES

	
	
	

	ENTEROS

	
	
	

	RACIONALES

	
	
	

	IRRACIONALES

	
	
	

	REALES

	
	
	


	2. EJERCICIOS 

	Al pulsar el botón Ejercicio se genera un ejercicio. Te aparece un número y deberás indicar todos los conjuntos  a los que pertenece. Cuando lo hayas hecho pulsa el botón Solución para ver si lo has hecho bien.


Actividad 2. Página: TIPOS DE NÚMEROS
Repite el ejercicio al menos cuatro veces y copia a continuación tus soluciones

	Número
	Conjuntos a los que pertenece ( N, Z, Q, I, R )

	1.)


	 

	2.)


	 

	3.)


	 

	4.)


	 

	3. NÚMEROS RACIONALES

	Un número racional es una fracción y todas sus equivalentes. 

Los números naturales y enteros también se expresan como fracción.


Actividad 3. Página: NÚMEROS RACIONALES. REPRESENTACIÓN
Pulsa los botones par ver ejemplos de fracciones equivalentes y de enteros expresados en forma de fracción. Copia al  menos tres ejemplos  de cada tipo a continuación.
	Fracciones equivalentes
	Enteros

	
	 

	
	 

	
	 


	4. REPRESENTACIÓN DE LOS NÚMEROS RACIONALES 

	Fracción con numerador menor que el denominador (Fracción Propia): 

Se divide el segmento entre 0 y 1 en tantas partes iguales como indica el denominador y se cogen tantas como indica el numerador, Si la fracción es negativa se divide el segmento entre -1 y 0.

	Fracción con numerador mayor que el denominador (Fracción Impropia): 

Se escribe la fracción en la forma 
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  donde e es el cociente de la división de n entre d y r es el resto. Se divide el segmento entre e y e+1 en tantas partes iguales como indica el denominador d y se cogen tantas como indica el numerador r. Si la fracción es negativa se divide el segmento entre -e y -e-1.


Actividad 4. Página: NÚMEROS RACIONALES. REPRESENTACIÓN
Escribe a continuación tres representaciones distintas de  fracciones propias dadas por la escena correspondiente.
	Fracción
	Representación

	
	

	
	

	
	


Actividad 5. Página: NÚMEROS RACIONALES. REPRESENTACIÓN

Escribe a continuación tres representaciones distintas de fracciones impropias dadas por la escena correspondiente.

	Fracción
	Representación

	
	

	
	

	
	


	EJERCICIOS

	Representa a continuación las fracciones: 
[image: image4.wmf]4

14

,

10

1

,

7

4

,

3

8

,

2

7

,

5

3

-

-

. 
Cuando termines puedes comprobar con la escena si lo has hecho bien , para ello introduce la fracción con los controles num y den y pulsa SOLUCIÓN


Actividad 6. Página: NÚMEROS RACIONALES. REPRESENTACIÓN

Copia en esta tabla la representación gráfica de las fracciones anteriores una vez que hayas comprobado la solución en la escena correspondiente.
	FRACCIÓN
	REPRESENTACIÓN GRÁFICA

	
	

	
	

	
	

	
	

	
	

	
	


	5. EXPRESIÓN DECIMAL DE UNA FRACCIÓN

	Para expresar un número racional en forma decimal basta dividir el numerador entre el denominador. Hay dos casos: 

· La división es exacta, hay un número finito de cifras decimales. Decimal exacto.
· El número decimal tiene un número ilimitado de cifras decimales. Decimal periódico. El periodo es el grupo de cifras que se repite indefinidamente. 
· Si el periodo comienza a partir de la coma el número decimal se dice periódico puro.
· Si el periodo no comienza  a partir de la coma el número decimal se dice periódico mixto.



Actividad 7. Página:  EXPRESIÓN DECIMAL DE UNA FRACCIÓN
Escribe  a continuación al menos tres ejemplos de cada tipo de número decimal.
	Decimal exacto
	Decimal Periódico Puro
	Decimal Periódico mixto

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	6. EJERCICIOS

	Al pulsar en la escena el botón EJERCICIO se genera una  fracción. Obtén su expresión decimal y  cópiala a continuación. Para comprobar la solución debes escribirla  en el control Expresión Decimal  y  pulsar el botón SOLUCIÓN para ver si lo has hecho bien.


Actividad 8. Página:  EXPRESIÓN DECIMAL DE UNA FRACCIÓN 
Realiza 4 ejercicios usando la escena y anota los resultados en la siguiente tabla:

	Fracción
	Expresión decimal
	Tipo de decimal

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	7. FRACCIÓN GENERATRIZ

	Fracción generatriz de un número decimal es la expresión fraccionaria del  número decimal. Veamos, a través de unas sencillas reglas, cómo se obtiene la fracción generatriz asociada a cada uno de los diferentes tipos de decimales.


	Fracción generatriz de un número decimal exacto

	Escribimos en el numerador el número sin la coma y en el denominador escribimos el uno seguido de tantos ceros como cifras decimales tiene. Luego se simplifica la fracción.


Actividad 9. Página:  FRACCIÓN GENERATRIZ. 
Copia a continuación al menos cuatro ejemplos dados por la escena correspondiente.
	Decimal  Exacto
	Fracción Generatriz

	
	

	
	

	
	

	
	

	Fracción generatriz de un número decimal periódico puro

	Escribimos en el numerador  la parte entera seguida del periodo  menos la parte entera y en el denominador escribimos tantos 9 como cifras tiene el periodo. Luego se simplifica la fracción.


Actividad 10. Página:  FRACCIÓN GENERATRIZ. 
Copia a continuación al menos cuatro ejemplos dados por la escena correspondiente.

	Decimal  Periódico Puro
	Fracción Generatriz

	
	

	
	

	
	

	
	

	Fracción generatriz de un número decimal periódico mixto

	Escribimos en el numerador  la parte entera seguida de la parte decimal no periódica y del periodo  menos la parte entera seguida de la parte decimal no periódica y en el denominador escribimos tantos 9 como cifras tiene el periodo seguido de tantos ceros como cifras tiene la parte decimal no periódica. Luego se simplifica la fracción.


Actividad 11. Página:  FRACCIÓN GENERATRIZ. 
Copia a continuación al menos cuatro ejemplos dados por la escena correspondiente.

	Decimal  Periódico Mixto
	Fracción Generatriz

	
	

	
	

	
	

	
	

	8. EJERCICIOS

	Al pulsa el botón EJERCICIO se genera una expresión decimal. Busca su fracción generatriz, lo haces a continuación y después lo compruebas con la escena. 
Escribes el numerador de la solución en el control numerador y el denominador de la solución en el control denominador  y  pulsas el botón SOLUCIÓN para ver si lo has hecho bien.


Actividad 12. Página:  FRACCIÓN GENERATRIZ. .
Repite al menos 4 veces el ejercicio anterior y copia los resultados en la siguiente tabla:
	Expresión decimal
	Fracción generatriz

	
	

	
	

	
	

	
	

	9. NÚMEROS IRRACIONALES. REPRESENTACIÓN.

	Los números irracionales son números decimales ilimitados no periódicos. El conjunto que forman se representa por la letra I. 
Por ejemplo, son irracionales todas las raíces cuadradas de números naturales que no sean cuadrados perfectos, el número pi y el número e.
Para  representar, de manera exacta, la raíz cuadrada de un número natural a se siguen los siguientes pasos: 
1. Descomponemos el número a como suma de dos cuadrados: a = x2 + y2  (x,y enteros positivos)
2. Dibujamos  un triángulo rectángulo de lados x, y. La hipotenusa es: 
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Para representar 
[image: image6.wmf]a

 en la recta numérica se traza un arco de circunferencia de centro 0 y radio la hipotenusa 
[image: image7.wmf]a

, el punto de corte con la recta es la representación de 
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.


Actividad 13. Página:  NÚMEROS IRRACIONALES 

Copia a continuación al menos 4 ejemplos dados por la escena correspondiente.

	
	

	
	


	10. EJERCICIOS

	Al pulsa el botón inicio se genera un radical que tienes que representar en tu cuaderno. Busca  la descomposición del número como suma de dos cuadrados, escribe esta descomposición y  haz la representación más abajo, luego introduce los valores en la escena y comprueba la solución.


Actividad 14. Página:  NÚMEROS IRRACIONALES 

Haz al menos 3 ejercicios y copialos en la siguiente tabla

	Descomposición
	Representación

	
	

	
	

	
	

	11. NÚMEROS REALES

	El conjunto formado por los números  Racionales y los Irracionales, se llama conjunto de los números Reales. Se representa por la letra R
Cuando en una recta se representan los números racionales e irracionales se obtiene la recta real. Cualquier punto de la recta real representa un número real.


	12. ORDEN EN R

	Dados dos números reales a y b, se dice que a es menor que b, a<b, si b está a la derecha de a en la recta real, o de otra forma: Dados dos números reales a y b, se dice que a es menor que b si b-a > 0 


Actividad 15. Página:  NÚMEROS REALES.
Copia a continuación al menos 3 ejemplos dados por la escena correspondiente:
	Números reales
	Ordenación

	
	

	
	

	
	

	13. EJERCICIOS

	  Al pulsar el botón EJERCICIO se generan tres números que debes ordenar de menor a mayor, para ello pincha en ellos y con el ratón colócalos en la posición que crees que ocupan. Cuando lo hayas hecho cópialos a continuación y después pulsa el botón SOLUCIÓN para ver si lo has hecho bien.


Actividad 16. Página:  NÚMEROS REALES.

Deberás repetir el ejercicio anterior Debes repetir el ejercicio las veces que sean necesarias hasta que lo hayas superado, y copia en la siguiente tabla al menos 5 resultados.

	Números dados
	Números Ordenados

	
	

	
	

	
	

	
	

	
	


	14. INTERVALOS

	  Los intervalos numéricos en R son conjuntos de números reales y se representan mediante un segmento con  o  sin extremos o mediante una  semirrecta. Pueden ser acotados o no acotados:

Intervalos acotados:

Los intervalos acotados se representan mediante un segmento. Pueden ser de cada uno de los siguientes tipos:

· Intervalo abierto (a,b). Está formado por los números reales x comprendidos entre a y b, excluidos ambos. Se expresa: a<x<b.      

· Intervalo cerrado [a,b]. Está formado por los números reales x comprendidos entre a y b, incluidos ambos. Se expresa a
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x
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b.    

· Intervalo abierto a la derecha [a,b). Está formado por los números reales x comprendidos entre a y b, incluido a. Se expresa a
[image: image11.wmf]£

x<b. 

· Intervalo abierto a la izquierda (a,b]. Está formado por los números reales x comprendidos entre a y b, incluido b. Se expresa a<x
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b 
Intervalos no acotados:
· Los intervalos no acotados se representan mediante una semirrecta. Se distinguen los siguientes casos:
· (-
[image: image13.wmf]¥

,a). Está formado por los números reales x menores que a, excluido a. Se expresa: x<a.      
· (-
[image: image14.wmf]¥

,a]. Está formado por los números reales x menores que a, incluido a. Se expresa:  x
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a.       
· [a,+
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). Está formado por los números reales x mayores que a, incluido a. Se expresa:  a
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x.   
· (a,+
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). Está formado por los números reales x mayores que a, excluido a. Se expresa: a<x    



Actividad 17. Página:  INTERVALOS.

Ayudándote de la escena correspondiente copia a continuación al menos 2 ejemplos de cada tipo de intervalo acotado:
	Tipo de intervalo

	Ejemplo 1
	Ejemplo 2

	
1.)
	 
	 

	
2.)
	 
	 

	
3.)
	 
	 

	
4.)
	 
	 


Actividad 18. Página:  INTERVALOS.

Ayudándote de la escena correspondiente copia a continuación al menos 2 ejemplos de cada tipo de intervalo  no acotado:
	Tipo de intervalo

	Ejemplo 1
	Ejemplo 2

	
1.)
	 
	 

	
2.)
	 
	 

	
3.)
	 
	 

	
4.)
	 
	 

	15. EJERCICIOS

	   Al pulsar el botón EJERCICIO se genera un ejercicio de  intervalos. Aparecerá  en forma de desigualdad o en forma de intervalo y lo  debes escribir en la forma de intervalo o de desigualdad, respectivamente y copiarlo a continuación. Cuando lo hayas hecho pulsa el botón SOLUCIÓN para ver si lo has hecho bien.


Actividad 19. Página:  NÚMEROS REALES.

Deberás repetir el ejercicio anterior Debes repetir el ejercicio las veces que sean necesarias hasta que lo hayas superado, y copia los resultados en la siguiente tabla.

	Intervalo
	Desigualdad
	Representación



	
	
	

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	16. APROXIMACIONES

	  Al trabajar con números decimales periódicos o irracionales no podemos considerar todas sus cifras. Es necesario tomar aproximaciones, considerando sólo un número finito de cifras decimales. Si el número aproximado que cogemos es más pequeño que el número original es una  aproximación  por defecto; si es mayor, es una  aproximación por  exceso.


Actividad 20. Página:  APROXIMACIONES
Copia al menos 3 aproximaciones de cada tipo de las dadas por la escena.

	Por defecto
	nº de cifras
	Por exceso
	nº de cifras

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	


	17. REDONDEO Y TRUNCAMIENTO

	Redondeo de orden n : Para redondear un número decimal hasta un orden n se ponen las cifras anteriores a ese orden. La cifra de orden n se deja como está si la cifra siguiente es menor que 5, y se aumenta una unidad si la cifra siguiente es mayor o igual que 5.
Truncamiento de orden n : Para truncar un número decimal hasta un orden n se ponen las cifras anteriores a ese orden inclusive, eliminando las demás.


Actividad 21. Página:  APROXIMACIONES

Copia en la siguiente tabla al menos 3 redondeos, indicando de qué orden son  

	Número
	Orden de la aproximación
	Redondeo

	
	
	

	
	
	

	
	
	


Actividad 22. Página:  APROXIMACIONES

Copia en la siguiente tabla 3 ejemplos de truncamientos, indicando de qué orden son  

	Número
	Orden de la aproximación
	Truncamiento

	
	
	

	
	
	

	
	
	

	18. EJERCICIOS

	Pulsa el botón EJERCICIO para realizar una serie de ejercicios sobre aproximaciones.  Repítelo mientras no te diga lo contrario.


Actividad 23. Página:  APROXIMACIONES

Copia a continuación el ejercicio anterior,  tu respuesta y la solución.
	Tipo de aprox.
	Orden
	Número
	Tu respuesta
	Solución

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	19. ERROR ABSOLUTO

	Error absoluto de una aproximación es la diferencia en positivo entre el número dado o valor exacto y el número aproximado.


Actividad 24.. Página:  ERROR ABSOLUTO Y RELATIVO
Escribe a continuación al menos tres ejercicios distintos del cálculo del error absoluto de una aproximación por truncamiento y otros tres por redondeo.
	Número
	Expresión decimal
	Aproximación
	Error absoluto

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	20. ERROR RELATIVO

	Error relativo de una aproximación es el cociente entre el error absoluto y el  valor exacto


Actividad 25.. Página:  ERROR ABSOLUTO Y RELATIVO

Escribe a continuación al menos tres ejercicios distintos del cálculo del error relativo de una aproximación por truncamiento y otros tres por redondeo.
	Número
	Decimal
	Aproximación
	Error Absoluto
	Error Relativo

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	
	
	
	
	

	21. EJERCICIOS

	Pulsa el botón EJERCICIO para generar un ejercicio de cálculo de error absoluto y relativo. Lo haces a continuación. El error lo debes dar en forma de fracción. Luego pulsa SOLUCIÓN para ver si lo has hecho bien.  Repítelo mientras no se te indique lo contrario.


Actividad 26.. Página:  ERROR ABSOLUTO Y RELATIVO

Copia a continuación el ejercicio anterior, junto con tu respuesta.
	Número
	Tipo de Aproximación
	Tipo de Error
	Respuesta

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	

	
	
	
	


UNIDAD 2: Números reales.
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